CUANTIFICADORES

Por CARLOS M.» RODRIGUEZ CALDERON
Catedrdtico de Matematicas

Sea E un conjunto de elementos y ¢ (r) una funcién proposi-
cional sobre E.

CUANTIFICADOR UNIVERSAL

Cuando para todo f € E se verifica que la proposicion v(¢(¢))=1
——cierta— escribimos
vyteE vip) — 1
o}
leemos :

«para todo elemento t de E tal que la proposicién ¢ (#) es cier-
tan, y llamamos a v cuantificador universal.

CUANTIFICADOR EXISTENCIAL

Cuando encontramos en E algun elemento —al menos uno—
r =1, tal que haga su proposicion ¢ (&) cierta: v (o () = 1,
escribimos

JLEE[v(p(E) 1

3LEEI o) =1,
leemos:

«existe un elemento i, de E, tal que la proposicion ¢ (f) es
ciertan.
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EJEMPLO:
Sea el conjunto E - {a, b, ¢| y la funcion proposicional ¢

Con: vi€E  v(p(D)) =1 indicamos:
vic(a)) 1.yvio)) =1,y vgle) 1

Con: 3t€E [v(p()) =1 indicamos:
v(p(a)) = 1, 6 v(p(d) =1, 06 v(gplc) =1

CUANTIFICADORES PARA FUNCIONES PROPOSICIONALES
COMPUESTAS
Sea E un conjunto de elementos. Consideremos las funciones
proposicionales sobre E: ¢ (z), ¢ (xr). Disponemos de las posibi-
lidades:
] _[’ VEEE, v(g()) =1
PE T J1eE v =1

VEEE, v(o() =1

J
Vs | 3t€E v(p(t) =1

El problema es el estudio de estas afirmaciones con los posi-
bles cuantificadores de las proposiciones compuestas. Veamos,
ahora, para

1) La funcidn disyuncion proposicional

srvys | 1B ey vE)
2) La funcidén conjuncion proposicional

[ VIEE, v Ap() =1
| 3t€EE v (DAY @) =
3) La funcion negacion proposicional

el VIEE, v(o@) =1
PO 3teE vy -1

Nora. — Igualmente es factible el estudio para oiras compo-
siciones.

Q@AY () -



146 AHEA DE LAS CIENCIAS — MATEMATICAS

TEOREMA 1:

JLEE v(e(t) vy(t)) ~ 1

JLEE v(p(t)) =1 y 3FtEE v(y(t)) =1

(Demostracion:)

Sea un elemento { - LEE | v{(p ({) V § (£)) = 1, lo que supo-
ne, segun la tabla de valores de la disyuncion

oVy v =0 v(p) =1
(@) 0 0 1
=1 1|

los casos ciertos:
vip() =1, v =1
et =1, v~ 0
V(@) = 0, v ) - 1
Hay que llegar a:
t=b ,v(e)=1,0,t=1 ., v -1

En efecto, basta considerar un elemento t - §, = ¢, -~ £, para
que la primera implique la segunda

Sea un elemento { =€ E tal que

(gt = 1] y [v (p () = 1]
es decir

(@ @) =11 6 [ (t)) — 1]
segun la tabla de la disyuncion
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PV W v(y) 0 vy 1
v(¢p) - 0 0 1
v(p) -1 1 1

supone
v(p (L) VY (L)) =1 para 1, € E

tal y como queriamos demostrar.
TEOREMA 2:

ILEE, v((DAP(L) =1
HtEE’V(Q(U):fii A 3f€E,v(¢(tn:m1‘

(Demostracion:)

Sea un elemento t =€ E|v(p (DAY (L)) =1, lo que su-
pone, segun la tabla de valores de la conjuncion

l

oAy ?v(q,)::o o) =1
2@ =0 0 0
vi@)=1 | 0 | 1

el caso cierto

V@) =1, vt =1

Siguiendo el mismo proceso se demostrarian:
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TEOREMA 3:

VIEE, v(p(t)vy(t)) 1
VEIEE, v(o(t)) -1 v VEEE v(p(t)) 1

TEOREMA 4:

VEEE V(U 1 A VEEE V() =1,

Nora. — De forma parecida estudiariamos para la negacion y
para otras posibles relaciones.

Este estudio complementa el de «Proposiciones Ldgicas. Rela-
cidn con la teoria de conjuntos», aparecido en un numero anterior
de esta Revista.

Orden sobre el Plan 1957 de las Escuelas
Técnicas Superiores

El Ministro de Educacidn y Ciencia firmé una Orden ministerial
por la cual los alumnos que cursan el plan de 1957 en las Escuelas
Técnicas Superiores podrdn continuar examinandose por ensefianza
libre dentro ae dicho plan, sin las limitaciones establecidas en la
orden de 2 de febrero de 19686.

La citada Orden incluye otra disposicién en virtud de la cual los
alumnos que hubieran iniciado sus estudios por el plan de 1957 y hu-
biesen optado por adaptarse al plan de estudios de 1964, a tenor de
anteriores disposiciones, podrdn también solicitar su reincorporacién
al plan de 1957, en las condiciones actuales y con las convalidaciones
que se fijen.




